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Clasa a X-a

1. Fie ABCD un paralelogram. Pe laturile AB gi BC se construiesc triunghi-
urile echilaterale ABE si BC'F, primul spre interiorul paralelogramului iar
al doilea spre exterior. Sa se arate ca daca punctele D, E, F' sunt coliniare,
atunci paralelogramul ABC'D este romb.

2. Sa se determine toate functiile monotone f : R — R pentru care

F(f@) + f(f() = e +y)f(y)
oricare ar fi z,y € R.

3. (a) Fie 21,20 € Csi w =cos T +isin7,n € N,n > 2. Sa se arate ca

n n
Z |21 + zow | = Z |21 + zow 12
k=1 k=1

(b) Fien € Nyn > 2 gi AjAy... Ay, B1Bs ... By, poligoane regulate la fel
orientate. Sa se arate ca

n n

2 2
E :A2k*182k—1 - E Aok By
k=1 k=1

4. S& se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia 2(*) = (2%), unde prin (z)
am notat numarul intreg k£ ce verifica k — % <z <k+ % Numarul (z) se
numeste cel mai apropiat intreg de x.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problema este notata cu 7
puncte. Timp de lucru: 3 ore.



