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Clasa a XII-a

1. Sa se calculeze f02023{\/§}d:r, unde am notat cu {a} partea fractionara a
numarului real a.

2. Fie G un grup cu n > 2 elemente. Aratati ca daca f : G — G e o functie
cu proprietatea ca f(zy) = f(z)f(y) pentru cel putin n* — 1 perechi (z,y) €
G x G, atunci f este morfism.

3. Fie f :]a,b] > R si g: [c,d] — R functii continue cu proprietatea ca

/ab f(x)dx = /Cdg(:v)d:v.

Sa se arate ca exista cel putin un punct £ € (a,b) astfel incat

(b= alf(©) = -y ({=Ce+ =27,

b—a€+ b—a

4. Fie (A, +,-) un inel cu unitate si cu proprietatea ci dacd x € A si 2% = 0,
atunci x = 0. Dacd M = {a € A|a® = a}, sa se demonstreze ca:

(i) daca z,y € A si xy = 0, atunci i yx = 0;
(ii) daca a € M, atunci a® € Z(A);
(iii) 2a € Z(A), Ya € M.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problema este notata cu 7
puncte. Timp de lucru: 3 ore.



